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Exercice 1 : (5 points )

1) Ce graphe ost connexe car tows les sommets peuvent &re reliés entre cux par (au moins) une chaine, Par
exemple, la chaine ABCFED contient tous les somnels,

2}

SoTmmet M B C ] E F
degré 4 4 3 4 3 4

Puisgque deux sommets exactement, C ot E, sont de degré impair ot que les autres sont de degre parr, I théoréme

d"Euler nous permet d"affirmer ["exisience d’une telle chaine eulérienne.

Exemple :C-B-F-D-B-A-C-F-E-D-A-E

3) a) Ce graphe contient au moins un sommet de degré impair deg(C) =3 done il n'"admet pas un cycle Eulérien.
b} Om ajoute un arméte reliant E et C ainsi les sommets do graphe de degré pair il admet alors un cyele Eolérien.

&

4) y(G) Le nombre chromatique est supérieur .

Le sommet ayant le plus grand degré est le sommet A, de degré 4. Le cours nous affirme qu'alors v(G) <4+1,
c'est<d-dire y(G) <3 . De plus, le sous-graphe FCTD, d'ordre 3, étant complet, on aura y(G) =3 (il fawdra au
moins 3 couleurs pour le colorier). Ainsi 3<y(G)< 35

Sommet A E
degre 4 3
couleur Couleurl Couleur 2

Donc y(G)=3
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om0 8 4 6 [ 10 4ociiy a5 chaines de longueur 3 reliant C et E.
1111 6 8 8 11

&6 5 & 4 10
6 11 10 11 10 &
CeF-D-=E ; C-A=D-E ; C-B-A-E ; C-B-F-E et C-B-D-E
Exercice 2 : ( § points)
u, =800
wy,, =0Tu, +300
Iya)Pourn=1, u, = 800 donc u, < 1000 wrai pourn=1.
Supposons que u,, = 1000 et démontrons que u, ;= 1000
u, 1000 = 0,Tu, <0,7=1000 = 0,7u, <700 ¢ 0,Tu, +300 <1000
< 1000,
[2" ot pour tout entier naturel non nul n u, = 1000
by u,,—u, =0,7u, +300-u_ =03, +300 or w, =1000 <= —0,3u, =-300 < —03u, +300=0
Adnet 1 —u, =0 d'od (u,) est croissante.
) La suite {u,) est croissante et majorée par 1000 done elle est convergente.
2)a) v, =1000-u,
Vo = 1000 —u_,, =1000—0,7u_ —300=700—Q?u1=D,'?{]000—un]=l},hn

D'od (v, ) est une suite péométrique de raison q=0,7

Soit ln suite définie sur IN* par : {

D'od u,,

b) v, =qv, or v, =1000—u, =1000-800= 200 d'ot v, =200:(0,7)""

& v, =1000-u, <> u, =1000-v, =1000-200x(0,7)"" =200(s-(0,7)"")

On note 1, =800 le nombre de clients lors du 1% mois

$i u, le nombre de clicnts lors du niéme mois alors u,, =0,7u, +300 donc u, =2m(5—(n.1)“"}

u, >990 € 200(5-(0,7)"") 990 = 5-(0,7)"' > % = 0,05>(0,7)""

In{0,05) N In(0,05)

<> In(0,05)>(n—1)In(0,7) ¢>n—1= n(0,7) n n(0,7) +1

D'l 0 >9,3990 et par suite a partir de 10" mois

Exercice 3 : ( 4 points)
Annde 1064 1974 1084 1994 2004 2014
Rang Xi 1 2 3 4 5 f
Effectil ¥i {en millions) 1,8 .7 36 54 6.4 74




1) a)
b) La silhouette du nuage de points est &irde dans une direction, un ajustement affine entre Y ef X est envisageable

2) X=3,5 et Y =4,55 done G(3,5; 4,55)
3) a) voir figure.
Y 6,4-4,55

b} (GP):y=ax+b ", o =1,23
) (GP):y=ax+b avec a T 5as X

b=Y-axX=455-ax3,5=0,233 donc (GP):y=123x+0,233

¢) Le rang de |'année 2034 est x = & La population de la Tunisie en miliewx urbaing est
y=L23x8+0,23 =10,07 millions

Exercice 4 : (6,5 points)

1) xef0,+,g(x)=1-xe"
X [#] o +m
alx) + + =

2) x [0+, f{x)}=x+{1-x)e"
) xe[0,+o, f'(x)=1—2"+(l—x)e" =1+(-1+1-x)e* =1-xe" =g(x)

b) f{x)=x+(l1-x)e" = x[l+mJ=x[l +[%—]]:']

X

lim £{x)= lim x l+[l—1]u* — 0
Rl Bl X e

g =
o) fla)=a+(l-a)e® or g(a)=0 1-ae” =0 e® =L s F{u}=u+ﬁ=u—ﬂ+l
a o

3) signe(f'(x)) = signe(g(x))

[+ 3

X 4] o “on
f'(x) + [

f(x) 1/ o B
4) 1) 111.13:2"}:)51:1 x[H[FI‘_IJu:]: lifn [|+[: -1}3‘]:-@

= x L—rn

La courbe ¥ admet un branche infinie parabolique de direction celle de (ﬂ'.j}au voisinage de 4o,
b) T:y=0"(D)x+£(0) et x=0
Tiv=x+let x=0



c)

5) ) F est dérivable sur [0, +c[ .
F'(x)=—¢"+(2—x)e" +x =x+(-1+2—x)c" =x+(1—x)c" =f(x)

I::A=_:Ef[1] ax=[F(x)] =1~‘(1}—r-'(|:-}=.==+;1Z—;z=-=—:5l



